Iimo6asna amasmsza 2010. Komenrtapu y3 0. u 1. nomahu 3agaTak

e V3 BAJATAK 1 Y HYJITOM OOMAREM: ITormemaru pam M. Jlesuja u C. Tabau-
HUKOBa Ha cajry www.math.psu.edu/tabachni/prints/bicycle9.pdf

e V3 BAJIATKE 2, 3 U 11 y HYJTOM [OOMAREM: Ilornemaru ctp. 207-209 y
kbu3u u 3agarke 6-8 na crp. 209-210.

e V3 BAJIATAK 12 (a) U (6) V HYJITOM [OMAREM: Csaka 1-¢opma 771 jen-
Ho3HAUHO fedunuIIe BeKTopcko nosbe F rakso qa sasku 't = (F,-) (Pucosa,
TeopeMa O pernpe3eHTayju Judeapaux GbyHKIMoHaaa). JJoka3aru 1a cBaka
mudepennujaina 2-dopma 72 y R? jeamosnauno jedunuiie BEKTOPCKO
nobe F TtakBo nma je

7”?X,Y)=F-XxY.

[YoyrcrBo: mecHa crpana cBakako gedwunwuine mudepenipjainy 2—bopmy
(zamro?); Tpeba mokaszaru fa cy cse qudbepennujanne 2—dopme y R? tor
obmmka. Koja je muMensmja mpocropa CBUX OMTHMHEAPHUX MPECTHKABAA
Ha JiecHOj (1eBoj) crpanu?]

Buaumo 1a je oBjie 3a unBapujanTHy (He3aBUCHY 07 KoopauHata) nedu-
HUIKjy TpajujeHTa ynorped/beH CKajapHu mpom3Boa. Jlakie, rpaaujeHT
dyuknmje moxke na ce gedunHMNIe HA CBAKO] PUMaHOBOj MHOTOCTPYKOCTH.
Ta nedununuja 3asucu oj Pumanose merpuke. 3AJATAK: Hohiu xoopdu-
Hamuy 3anuc epadujenma Pynkyuje y cunepbosuywkoj mempuyu. (Bunern
[Tpumep 2 wa 115. crpanu.)

3a mebunnnujy ameepremmuje y R? y oBoM 3a7aTKy je ymoTpebiben
MeIMoBUTH Mpou3Bo. Ilocrojame OBOT Tpon3BoOa je CrernuduIHOCT TPOIH-
MEH3UOHOI' €yKJIMICKOI [POCTOPAa, jep Ty MOCTOju BEKTOPCKHU IIPOU3BOI.
Jokazaru fa U3 1mOCTOjarba BEKTOPCKOD IIPOU3BOIA CJIEAH IIOCTOjAEe Ka-
noncke opujentanuje na R3. 11 obpryro, ako je gara opujentanmja ma R3,
BEKTOPCKHM MPOM3BO/L je jenHosnadHo nedwunncan. Jlokazaru ia ce JuBep-
reHIyja Moxke AeduHuCATH HA CBAKO] OPUjEHTHUCAHO] MHOTOCTPYKOCTH HA
caenehn nauun. Heka je  dopma opujenranuje (3ampemune) Ha MHO-
roctpykoctu M. Heka je X BekTopcko mome Ha M un ¢ : M — M
jenHomapamerapcka damunnja audeomopduszama geduHUCAHA AudepeH-
[IAjaJTHOM jeTHAIIMHOM

dipi ()
dt

= X(ti(x)), o =1id

(Bugeru Teopemy 6 ua crp. 95 u Tepheme 2 na crp. 96). Tokasaru ja je
JMBEPTEHIINja BEKTOPCKOT mojhba X J100p0 nedbuHUCAHA €A

d(X Q) = div(X) Q.

Jokaszaru ma BeKTOpCKO mosbe X 3amososbasa div(X) = 0 ako u camo ako
IbUME TeHEepUCaHa jegHomapamMerapcka dgamvuauja audeomopduszama d9yBa
3alpeMUHy.

Hakme, rpaaujeHT 3aBucu o PuMmaHOBe MeTrpuke, a JUBEPreHIHja O
dopwme opujerraiuje. Ynopeauru ose gedununuje ca 3agarkom 3 Ha 391.
crpanu, y3 nomoh 3agarka 8 va 174. crpanu.
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e V3 3AIATAK 12 (e) ¥V HYJITOM JOMAREM: Heka je V obmact y R3, a D
obmact y R2.
(a) Hdokazaru

/ uvu-dsz/(uAu+|vu|2)dv.
ov \4

(6) Hdokazaru
/ Vu - dS = / AudV
av 1%

(B) Hokazaru cnenehy Teopemy jeduncmeenocmu: Axo je dbyHkumja u
xapMmonujcka y obsjacru V (rj. 3amoBo/baBa JlamiacoBy jemHaduHy
Au = 0) u va rpanuny OV je wiu v = 0 uinu D, u = 0 tae je D, ussog,
y npasity Hopmadsie Ha OV, ouna je u = C 3a neky koucraury C.

(r) Hokazaru ja ako je xapmonujcka dbyskuuja v : D — R jennaka Hynu
Ha CKYIIy KOji MMa TAYKy HarOMUJIaBarba, OHIA je OHA MIAECHTUYIKU jel-
HaKa HYyJIH.

(n) Jokasaru na je orpanudena xapmonujcka dynkmmja u : R x R — R
koucranrha (JIuysusosa meopema 3a xapMonujcke (pyHKIHje).

(h) Hokazaru na je xapmonujcka (dyHKIMja KOja JIOCTUKE MAKCUMyM Y
YHYTpAIHoj Tauku nqomena D koncrantHa (ITpunyun maxcumyma 3a
xapMoHujcKe QyHKIHMjE).

(e) Yommreme Jlanmacose je Ilyaconosa jemmauuna: Ilpumep 9 Ha crp.
179 u (Bexropcka Bep3uja) IIpumep 3 na crp. 190.

(k) Uspasuru Jlanacujan y xunep6oindkoj pasuu (xunepbosiudka Mer-
puka u ¢dhopma 3anpeMune 1artu ¢y y 3agarky 8 ua 174. crpamu).

e V3 BAJIATKE 2 (6) U 7 V NPBOM [IOMAREM: [lormemaru komentap y3 12.
3agarak y Hymrom momahewm.
e V3 BAJATAK 4 Y IIPBOM [OMAREM: Ilomro je

codimV NW < codimV + codim W
He yMambyje ce ONIITOCT aKO Ce IPEeTHOCTAaBU Ja je
H; :{{En:O} u HynNH; :{{En,1 :xn:O}

Heka je m : Dy — D; oproronanna mpojekiuja. Tama je oproHOpMU-

pama 6a3a 8%1’ i 9 _ rAHIeHTHOr MPOCTOpA Tr(pyD1 cnuxa 6a3e

2 2
Jart - 93—+ X TaHrenrsor npocropa T, Do npu npecukasamy . (p) ako

je (X, %) = cos @, 1A je OJHOC JeTEePMUHAHTH O KOjuMa je ped y 3a-
marky 8 wa 174. crpanm cos a.

e V3 BAJIATAK 3 YV IIPBOM [OMAREM: NM3padyHaTu MOBPIINHY 3aKPUB/HEHOT
IpaBOYTaoHIKa m3Mely 1Ba MepHIdjaHa U IBe mapaJjese Ha Topycy T2 pe-
AJIN30BAHOM Kao
(a) porarmona mospm y R?

(6) S' xSt c R*
y onHocy Ha (opMe MOBPIINHE MHIYKOBAHE €yKJIUICKOM METPUKOM aMOu-
JEHTHOr MPOCTOPA, ¥y CMUCAY 3amarka 8 Ha 174. crpanu.

e V3 BAJATAK 6 YV IIPBOM [OMAREM: ITornemaru IIpumep 3 Ha cTp. 156-157.
Apryment y uzznBojenoj dopMmynu Ha Bpxy 157. crpane je morpeman (3a-
wro?); ucupasury ra (tj. upaBuino npumenuru CTOKCOBY Teopemy).
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